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การแก้สมการพหุนามก าลังสอง 
 
ฟังก์ชันพหุนาม (polynomials) 
คือฟังก์ชันที่อยู่ในรูป 

 
f(x) = anxn + an−1xn−1 + ⋯ + a2x2 + a1x + a0 

 

เมื่อ n เป็นจ ำนวนเต็มบวกและ an, an−1, … , a1, a0 เป็นสัมประสิทธิ์ของพหุนำมที่เป็นจ ำนวนจริง 

 

ถ้ำ an ≠ 0 จะเรียกพหุนำมนี้ว่ำ พหุนำมดีกรี  n 

ข้อสังเกต ถ้ำ n = 1 แล้ว ฟังก์ชันพหุนำม f(x) = a1x + a0 ก็คือฟังก์ชันเชิงเส้นนั่นเอง 

  

ตัวอย่างกราฟของฟังก์ชันพหุนาม 

 
 

y = x2, y = x4, y = −x2, y = −x4 
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ตัวอย่างฟังก์ชันพหุนามอ่ืนๆ 

  
    y = x3         y = x3 − x + 1      y = x4 − 3x2 + 1

    
 
 

พหุนามดีกรีสองหรือพหุนามก าลังสอง (Quadratic equations) คือพหุนำมที่อยู่ในรูป ax2 + bx + c 

 

ตัวอย่าง ฟังก์ชันพหุนำม   f(x) = x2 + 2x + 1 

 f(0)    = 
 
 f(1)    = 
 
 f(−1) = 
                                                                                                                                               
 

ส ำหรับพหุนำม f(x) เรำเรียกค่ำของ c ซึ่งท ำให้พหุนำม f(c) = 0 ว่ำรากหรือผลเฉลยของสมกำรพหุนำม 
 

ตัวอย่าง ฟังก์ชันพหุนำม   f(x) = x2 + 2x + 1 มีรำกคือ −1 

          
                                                                                                                                      
วิธีหารากของสมการพหุนามก าลังสอง 

 

แบบท่ี 𝟏 ax2  
 

ผลเฉลยของสมกำรพหุนำม ax2 = 0 คือ 0 

ตัวอย่าง รำกของสมกำรพหุนำม 3x2 = 0 คือ  
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แบบท่ี 𝟐 ax2 + c 

ผลเฉลยของสมกำรพหุนำม ax2 + c = 0 คือ √−
c

a
 และ −√−

c

a
 เมื่อ − c

a
≥ 0 

ตัวอย่าง จงหำรำก(ผลเฉลย) ของสมกำรพหุนำมต่อไปนี้ 
1. x2 − 1 = 0 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. x2 − 3 = 0 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. 4x2 − 1 = 0 
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แบบท่ี 𝟑 ax2 + bx 

 

เรำจะใช้กำรแยกตัวประกอบในกำรหำค ำตอบของสมกำรพหุนำม 
ตัวอย่าง จงหำรำก(ผลเฉลย) ของสมกำรพหุนำมต่อไปนี้ 

1.  x2 + x = 0 
 
 
 
 
 

 
 
 

2. x2 + 3x = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. 2x2 − x = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. −5x2 + 3x = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. x2 −
x

2
= 0 
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แบบท่ี 𝟒 ax2 + bx + c 

 

เรำจะใช้กำรแยกตัวประกอบในกำรหำค ำตอบของสมกำรพหุนำม 
ตัวอย่าง จงหำรำก(ผลเฉลย) ของสมกำรพหุนำมต่อไปนี้ 

1.  x2 + 2x + 1 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. x2 + 7x + 10 = 0 
 
 
 
 
 
 
 

3. x2 + 8x + 15 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. x2 + 9x + 18 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. x2 + 23x + 132 = 0 
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6. x2 + 10x + 24 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. x2 − 5x + 6 = 0 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

8. x2 − 12x + 35 = 0 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

9. x2 − 12x + 27 = 0 
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10. x2 − 3x − 4 = 0 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

11. x2 − 3x − 28 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. x2 + 5x − 14 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. x2 − 2x − 3 = 0  
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14. x2 + 3x − 28 = 0 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

15. x2 − 3x − 10 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

16. 7x2 − 31x − 20 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. 7x2 − 45x − 28 = 0 
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18. 5x2 − x − 18 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

19. 2x2 + 17x + 21 = 0 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

เรำอำจใช้สูตรส ำหรับหำรำกของสมกำรพหุนำมก ำลังสอง ax2 + bx + c = 0 ได้โดยตรงคือ  
 
 

x =
−b ± √b2 − 4ac

2a
 

 
 

 
ตัวอย่าง จงหำรำก(ผลเฉลย) ของสมกำรพหุนำมก ำลังสองต่อไปนี้โดยวิธีใช้สูตร 
 

1. x2 + 2x + 1 = 0 
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2. x2 + 7x + 10 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. x2 + 8x + 15 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. x2 + 9x + 18 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. x2 + 23x + 132 = 0 
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6. x2 + 10x + 24 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. x2 − 5x + 6 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. x2 − 12x + 35 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. x2 − 12x + 27 = 0 
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10. x2 − 3x − 4 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. x2 − 3x − 28 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. x2 + 5x − 14 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. x2 − 2x − 3 = 0  
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14. x2 + 3x − 28 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. x2 − 3x − 10 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

16. 7x2 − 31x − 20 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. 7x2 − 45x − 28 = 0 
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18. 5x2 − x − 18 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

19. 2x2 + 17x + 21 = 0 
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แบบฝึกหัด 
 

จงหำรำกผลเฉลยของสมกำรพหุนำมต่อไปนี ้
 

1. 9x2 − 16 = 0 
 

2. 1 − 81x2 = 0 
 

3. x2 − 9 = 0 
 

4. 50 − 4x2 = 0 
 

5. 36 − 3x2 = 0 
 

6. x2 + 6x + 5 = 0 
 

7. 3x2 + 13x − 30 = 0 
 

8. −x2 + 9x + 12 = 0 
 

9. 4x2 − 8x − 4 = 0 
 

10. −x2 − 6x + 4 = 0 
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ความสัมพันธ์และฟังก์ชันเบื้องต้น 
 

เซต (sets) หมำยถึงกลุ่มของสิ่งต่ำงๆที่แตกต่ำงกัน เรำเรียกสิ่งที่อยู่ในเซตว่ำ สมาชิกของเซต 

ในทำงคณิตศำสตร์เรำใช้ตัวอักษรภำษำอังกฤษตัวพิมพ์ใหญ่เขียนแทนเซต และตัวอักษรภำษำอังกฤษตัวพิมพ์เล็กแทน
สมำชิกของเซต 

ตัวอย่าง 
1. เซตของนักเรียนที่เรียนวิชำคณิตศำสตร์ทั่วไป (MAT60-100) ในเทอมที่ 2 ปีกำรศึกษำ 2560 

ค าถาม นักเรียนเป็นสมำชิกของเซตๆนี้หรือไม่ 
2. เซตของแม่สีแสงสว่ำง ซึ่งมีสมำชิกคือ สีแดง สีน้ ำเงิน สีเขียว เรำอำจเขียนแทนเซตนี้แบบแจกแจงสมำชิกโดย

เขียนสมำชิกท้ังหมดของเซตในวงเล็บได้ดังนี้ {สีแดง, สีน้ ำเงิน, สีเขียว}  

3. เซตของจ ำนวนเต็มบวกตั้งแต่ 1 ถึง 5 เรำสำมำรถเขียนแบบแจกแจงสมำชิกได้เป็น {1, 2, 3, 4, 5} 

4. เซตของจ ำนวนเต็ม ในทำงคณิตศำสตร์เรำเขียนแทนเซตของจ ำนวนเต็มด้วย 𝑍 หรือ ℤ 

เพรำะฉะนั้น ℤ = {… , −2, −1, 0, 1, 2, … } 

5. เซตของจ ำนวนจริง ในทำงคณิตศำสตร์เรำเขียนแทนของจ ำนวนจริงด้วย 𝑅 หรือ ℝ  
เรำอำจแสดงเซตของจ ำนวนจริงด้วยเส้นจ ำนวนดังรูปด้ำนล่ำง 

 

 
 

6. เซตของจ ำนวนจริงซึ่งมีค่ำมำกกว่ำ −3 แต่น้อยกว่ำ 2 เรำเขียนแสดงเซตนี้โดยใช้สัญลักษณ์ (−3, 2) อ่ำนว่ำ 
“ช่วงเปิด −3 ถึง 2” และเขียนแสดงเซตนี้บนเส้นจ ำนวนได้ดังรูปด้ำนล่ำง 

 

 
7. เซตของคู่อันดับ (𝑥, 𝑦) โดยที่ 𝑥 และ 𝑦 เป็นจ ำนวนจริง เรำเขียนแทนเซตนี้ด้วยสัญลักษณ์ ℝ × ℝ หรือ ℝ2  

เรำอำจแสดงเซต ℝ2 ดังรูปด้ำนล่ำง 
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ฟังก์ชัน (functions) 𝑓 จำกเซต 𝐷 ไปเซต 𝐸  คือกฎที่จับคู่แต่ละสมำชิก 𝑥 ใน 𝐷 กับสมำชิกเฉพำะ 𝑓(𝑥) ใน 𝐸 เรำ
เรียกเซต 𝐷 ว่ำโดเมนของ 𝑓 และเรียกเซตซึ่งมีสมำชิกประกอบด้วยค่ำที่เป็นไปได้ทั้งหมดของ 𝑓(𝑥) ว่ำ เรนจ์ของ 𝑓 

เรำเขียนสัญลักษณ์แทนข้อควำม “ 𝑓 เป็นฟังก์ชันจำกเซต 𝐷 ไปเซต 𝐸” ด้วย 𝑓: 𝐷 → 𝐸 

กราฟของฟังก์ชันคือเซตของคู่อันดับ { (𝑥, 𝑓(𝑥)) | 𝑥 ∈ 𝐷} 

 
 
 
 
 

กำรเขียนแสดงฟังก์ชัน เรำสำมำรถเขียนแสดงฟังก์ชันๆหนึ่งได้ 4 วิธีดังนี้ 
2. กำรเขียนอธิบำยเป็นค ำพูด 
3. กำรเขียนแสดงค่ำโดยใช้ตำรำง 

4. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

5. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้สูตร 

 

ตัวอย่าง  
1. กำรเขียนอธิบำยเป็นค ำพูด  

(ที่มำ http://www.siamphone.com) ฟังก์ชันแสดงรำคำเปิดตัวของมือถือ 5 รุ่น ดังนี้ Apple iPhone 6, 
Apple iPhone 6 Plus, HTC One (M8), LG G3, Samsung Galaxy Note 4  
กำรเขียนแสดงค่ำโดยใช้ตำรำง 

ยี่ห้อและรุ่นของมือถือ รำคำเปิดตัว(บำท) 
Apple iPhone 6 24,900 

Apple iPhone 6 Plus 28,900 

HTC One (M8) 25,900 

LGG 3 20,990 

Samsung Galaxy Note 4 25,900 

 

กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥 ฟังก์ชัน 𝑓 𝑓(𝑥) 

http://www.siamphone.com/
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2. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้สูตร 𝑓: ℝ → ℝ ก ำหนดโดย 𝑓(𝑥) = 𝑥 
 
 𝑓(−2) =    𝑓(−1) =                𝑓(0) =   𝑓(1) =  𝑓(2) =  

 
กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

โดเมนของ 𝑓 คือ                                   เรนจ์ของ 𝑓 คือ 

 

3. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้สูตร 𝑓: ℝ → ℝ ก ำหนดโดย 𝑓(𝑥) = 2𝑥  
 
 𝑓(−2) = 𝑓(−1) = 𝑓(0) =  𝑓(1) =  𝑓(2) =  

 
กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

โดเมนของ 𝑓 คือ                          เรนจ์ของ 𝑓 คือ  
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4. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้สูตร 𝑓: ℝ → ℝ ก ำหนดโดย 𝑓(𝑥) = 𝑥2 
 
 𝑓(−2) = 𝑓(−1) = 𝑓(0) =  𝑓(1) =  𝑓(2) =  

 
กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

โดเมนของ 𝑓 คือ    เรนจ์ของ 𝑓 คือ 

 

5. กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้สูตร 𝑓: ℝ → ℝ ก ำหนดโดย 𝑓(𝑥) = 2𝑥   
 
 𝑓(−2) = 𝑓(−1) = 𝑓(0) =  𝑓(1) =  𝑓(2) =  
  

กำรเขียนแสดงฟังก์ชันโดยใช้กรำฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

โดเมนของ 𝑓 คือ    เรนจ์ของ 𝑓 คือ 
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ข้อตกลง ในวิชำนี้ฟังก์ชันที่เรำสนใจคือฟังก์ชันจำก ℝ ไป ℝ (หรือจำกเซตย่อยที่ใหญ่ที่สุดที่เป็นไปได้ของ ℝ 

ไป ℝ) ดังนั้นเมื่อเรำก ำหนดฟังก์ชันโดยใช้สูตร เรำจะละข้อควำม “𝑓: ℝ → ℝ” ไว้ในฐำนที่เข้ำใจ 

เรำอำจนิยำมฟังก์ชันเป็นส่วนๆได้ดังตัวอย่ำงต่อไปนี้ 
 

6. ให้ฟังก์ชัน  𝑓(𝑥) = {𝑥      เมื่อ 𝑥 ≤ 0

𝑥2    เมื่อ 𝑥 > 0
 

 

เรำสำมำรถเขียนกรำฟแสดงฟังก์ชัน 𝑓 ได้ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

โดเมนของ 𝑓 คือ    เรนจ์ของ 𝑓 คือ 
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7. ให้ฟังก์ชัน 𝑓(𝑥) = |𝑥|  

เรำทรำบว่ำ    |𝑥| = {−𝑥      เมื่อ 𝑥 < 0

   𝑥      เมื่อ 𝑥 ≥ 0
  

 
เรำสำมำรถเขียนกรำฟแสดงฟังก์ชัน 𝑓 ได้ดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

โดเมนของ 𝑓 คือ    เรนจ์ของ 𝑓 คือ  
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ฟังก์ชันเพิ่มและฟังก์ชันลด (Increasing and Decreasing Functions) 
ฟังก์ชัน 𝑓 เป็นฟังก์ชันเพิ่มบนช่วง 𝐼  ถ้ำ 𝑓(𝑥1) < 𝑓(𝑥2) เมื่อ 𝑥1 < 𝑥2 ในช่วง 𝐼 

ฟังก์ชัน 𝑓 เป็นฟังก์ชันลดบนช่วง 𝐼 ถ้ำ 𝑓(𝑥1) > 𝑓(𝑥2) เมื่อ 𝑥1 < 𝑥2 ในช่วง 𝐼 

  

ตัวอย่าง 

1. 𝑓(𝑥) = 𝑥2   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝑓 เป็นฟังก์ชันลดบนช่วง     𝑓 เป็นฟังก์ชันเพ่ิมบนช่วง  
 

 

2. จงเขียนกรำฟของฟังก์ชัน 𝑓 ซึ่งมีช่วง 2 ช่วง ซึ่งท ำให้ 𝑓 เป็นฟังก์ชันลดบนช่วงนั้น และมีช่วง 2 ช่วง ซึ่งท ำให้ 
𝑓 เป็นฟังก์ชันเพ่ิมบนช่วงนี้ พร้อมทั้งระบุช่วงที่ฟังก์ชันเป็นฟังก์ชันเพิ่มและลดด้วย 
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กิจกรรม นักศึกษำจับกลุ่มสองถึงสำมคนเพ่ือท ำกิจกรรมและตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
1. น ำโทรศัพท์มือถือของสมำชิกในกลุ่มมำเปิดดูกรำฟพลังงำนแบตเตอร์รี่ที่เหลืออยู่ หรือปริมำณข้อมูลที่ถูกใช้ไป 

(data usage) ในช่วงเวลำต่ำงๆ 
 

2. วำดกรำฟลงในตำรำงด้ำนล่ำง 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. กรำฟนี้เป็นกรำฟของฟังก์ชันอะไร 
 
 
แกน X ของกรำฟแสดงถึงอะไร 
 
 
แกน Y ของกรำฟแสดงถึงอะไร 
 
 
 

4. ฟังก์ชันที่นักศึกษำเลือกมำเป็นฟังก์ชันเพ่ิมหรือฟังก์ชันลดบนช่วงใด 
 

 

 
 

5. ช่วงใดของกรำฟที่มีกำรเปลี่ยนแปลงอย่ำงรวดเร็ว นักศึกษำคิดว่ำเหตุใดจึงเป็นเช่นนั้น 
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NOTE 
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แบบฝึกหัด  
 

1. กรำฟของฟังก์ชัน 𝑓 เป็นดังแสดงด้ำนล่ำง 

 

(a) จงประมำณค่ำของ 𝑓(1) และ 𝑓(5) 

 
 

(b) จงบอกโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 𝑓 

 
 
 

 
 

2. 𝑓(𝑥) = 𝑥 + √2 − 𝑥 และ 𝑔(𝑢) = 𝑢 + √2 − 𝑢 แลว้เราสรุปวา่ 𝑓 = 𝑔 ไดห้รือไม่ 
 
 
 
 

3. ถ้ำ 𝑓(𝑥) =
𝑥2−𝑥

𝑥−1
 และ 𝑔(𝑥) = 𝑥 แล้วเรำสรุปว่ำ 𝑓 = 𝑔 ได้หรือไม่ 

 
 
 
 

4. จำกกรำฟของฟังก์ชัน 𝑓 ที่ก ำหนดให้จงตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
 
(a) 𝑓(1) =   𝑓(−1) =  

  

(b) 𝑥 มีค่ำเท่ำใด ซึ่งท ำให้ 𝑓(𝑥) = 1  
  

 

(c) จงประมำณค่ำ 𝑥 ซึ่งท ำให้ 𝑓(𝑥) = 0  
  

(d) จงบอกโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 𝑓   
 

(e) บนช่วงใดซึ่ง 𝑓 เป็นฟังก์ชันเพิ่ม และบนช่วงใดซึ่ง 𝑓 เป็นฟังก์ชันลด 
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5. จงพิจำรณำว่ำกรำฟในข้อใดเป็นกรำฟของฟังก์ชัน พร้อมทั้งระบุโดเมนและเรจน์ของฟังก์ชัน 

 

                           
 
 

                            
 

 

6. กรำฟต่อไปนี้แสดงน้ ำหนักของคนๆหนึ่งซึ่งเป็นฟังก์ชันของอำยุ จงอธิบำยเป็นค ำพูดเกี่ยวกับน้ ำหนักของคนๆนี้
เมื่อเวลำผ่ำนไป และคำดเดำว่ำเกิดอะไรขึ้นกับผู้ชำยคนนี้เมื่อเขำอำยุ 30 ปี 

 
 

7. นักวิ่งสำมคนท ำกำรแข่งขันวิ่ง 100 เมตร กรำฟต่อไปนี้แสดงระยะทำงที่นักวิ่งๆได้เป็นฟังก์ชันของเวลำ จง
อธิบำยเป็นค ำพูดเกี่ยวกับเหตุกำรณ์ต่ำงๆที่เกิดขึ้นระหว่ำงกำรแข่งขันนี้ รวมทั้งระบุว่ำนักวิ่งคนใดชนะกำร
แข่งขัน 
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8. จงเติมค่ำของฟังก์ชันต่อไปนี้ลงในตำรำงที่ก ำหนดให้พร้อมทั้งวำดกรำฟของฟังก์ชัน 

(a) 𝑓(𝑥) =
𝑥−1

2
 

 

       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 กรำฟของฟังก์ชัน 𝑓(𝑥) เป็นกรำฟ                 ซึ่งมีควำมชันเท่ำกับ               และตัดแกน 𝑦 ที ่
 
 
 

(b) 𝑔(𝑥) = 𝑥2 + 1 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

กรำฟของฟังก์ชัน 𝑔(𝑥) เป็นกรำฟ                  ซึ่งมีจุดยอดที่จุด 

 
 
 

𝑥 𝑓(𝑥) 
−3  
−1  
0  
1  
3  

𝑥 𝑔(𝑥) 
−2  
−1  
0  
1  
2  
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(c) ℎ(𝑥) = {𝑥 + 2    เมื่อ 𝑥 ≤ −1

𝑥2          เมื่อ 𝑥 > −1
 

                             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. จงยกตัวอย่ำงฟังก์ชันที่นักศึกษำพบในวิชำที่เรียนหรือในชีวิตประจ ำวันมำสองฟังก์ชัน อธิบำยควำมหมำยพร้อมทั้ง
วำดกรำฟของฟังก์ชัน 
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ฟังก์ชันเชิงเส้น (linear functions)     
ฟังก์ชันเชิงเส้น (linear functions)    คือฟังก์ชันที่อยู่ในรูป 

𝑦 = 𝑓(𝑥) = 𝑚𝑥 + 𝑏   เมื่อ 𝑚 และ 𝑏 เป็นจ ำนวนจริง 

 

ถ้ำ 𝑚 = 0 แล้ว เรำเรียกฟังก์ชัน 𝑓(𝑥) = 𝑏 ว่ำฟังก์ชันค่าคงตัว 

 

ตัวอย่าง ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑦 = 𝑓(𝑥) = 1 จงหำค่ำ 𝑓(0), 𝑓(−1) และ 𝑓(1) พร้อมทั้งวำดกรำฟ 

 
𝑓(0) =    𝑓(−1) =   𝑓(1)     = 

 
 

                                                               
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                       
 

ตัวอย่าง จงวำดกรำฟของฟังก์ชัน 𝑦 = −1, 𝑦 = −2, 𝑦 = 1 และ 𝑦 = 2 
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ถ้ำ 𝑚 ≠ 0 แล้วตัวอย่ำงของกรำฟ 𝑓(𝑥) = 𝑚𝑥 + 𝑏 เป็นดังแสดงด้ำนล่ำง 

 

ตัวอย่าง ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑓(𝑥) = 𝑥 จงหำค่ำต่อไปนี้พร้อมทั้งวำดกรำฟของฟังก์ชัน 

𝑓(−2) =         𝑓(−1) =            𝑓(0) =        𝑓(1) =           𝑓(2) =  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                                                     
ข้อสังเกต  

1. กรำฟของฟังก์ชันเชิงเส้นเป็นเส้นตรง ซ่ึงตัดแกน 𝑌 ที่จุด (0, 𝑏) และมีความชันเท่ำกับ 𝑚 

2. กำรวำดกรำฟของฟังก์ชันเชิงเส้นท ำได้โดยกำรหำจุดซึ่งอยู่บนกรำฟสองจุดแล้วลำกเส้นตรงผ่ำนสองจุดนั้น 

 
ตัวอย่าง ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑓(𝑥) = 𝑥 + 1 จงวำดกรำฟของฟังก์ชันและตอบค ำถำมต่อไปนี้ 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กรำฟของฟังก์ชันตัดแกน Y ที่จุด                     ตัดแกน X ที่จุด                 และมีควำมชันเท่ำกับ 
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ตัวอย่าง ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑓(𝑥) = 2𝑥 − 1 จงวำดกรำฟของฟังก์ชันและตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 𝑓(0) = 
  
 𝑓(2) = 
 

 𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 0 

 
 
 
  
 
 
 
  

 𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 11 

 
 
 
 
 
 
 

 กรำฟของฟังก์ชันตัดแกน Y ที่จุด                     ตัดแกน X ที่จุด                 และมีควำมชันเท่ำกับ 

ถ้ำ 𝑥 เพ่ิมขึ้นหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 

เมื่อ 𝑥 = 10 แล้ว 𝑦 = 19 ถ้ำ 𝑥 = 11 แล้ว 𝑦 = 
ถ้ำ 𝑥 ลดลงหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 

เมื่อ 𝑥 = 10 แล้ว 𝑦 = 19 ถ้ำ 𝑥 = 9 แล้ว 𝑦 = 
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ตัวอย่าง ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑓(𝑥) = −3𝑥 + 2 จงวำดกรำฟของฟังก์ชันและตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 𝑓(0) = 
  
 𝑓(1) = 
 

 𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 0 

 
 
 
  
 
 
 
  

 𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 3 

 
 
 
 
 
 
 
 

 กรำฟของฟังก์ชันตัดแกน Y ที่จุด                     ตัดแกน X ที่จุด                 และมีควำมชันเท่ำกับ 

ถ้ำ 𝑥 เพ่ิมขึ้นหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 

เมื่อ 𝑥 = 5 แล้ว 𝑦 = −13 ถ้ำ 𝑥 = 6 แล้ว 𝑦 = 
ถ้ำ 𝑥 ลดลงหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 
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เมื่อ 𝑥 = 5 แล้ว 𝑦 = −13 ถ้ำ 𝑥 = 4 แล้ว 𝑦 = 
                                                                                                                                      

ตัวอย่าง บริษัทแห่งหนึ่งผลิตถุงมือยำงสองชนิดคือชนิด A และชนิด B ในแต่ละช่วงเวลำบริษัทสำมำรถผลิตสินค้ำได้
เพียงชนิดเดียวเท่ำนั้น 

ให้ 𝑥 แทนจ ำนวนหน่วยในกำรผลิตถุงมือยำงชนิด A 

     𝑦 แทนจ ำนวนหน่วยในกำรผลิตถุงมือยำงชนิด B  

บริษัทมีเวลำผลิตสินค้ำทั้งหมด 2,400 ชั่วโมง เวลำในกำรผลิตถุงมือยำงชนิด A หนึ่งหน่วยเท่ำกับ 2 ชั่วโมง เวลำใน
กำรผลิตถุงมือยำงชนิด B หนึ่งหน่วยเท่ำกับ 3 ชั่วโมง จงตอบค ำถำมต่อไปนี้ 

a) จงเขียนสมกำรแสดงชั่วโมงกำรท ำงำนรวมส ำหรับกำรผลิตถุงมือยาง A เป็นจ ำนวน 𝑥 หน่วย และผลิตถุงมือ
ยาง B เป็นจ ำนวน 𝑦 หน่วย ซึ่งมีค่ำเท่ำกับ 2,400 ชั่วโมง 
 
 

b) จงเขียนกรำฟของสมกำรในข้อ a) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

c) ถ้ำเลือกผลิตถุงมือยางชนิด A อย่ำงเดียว จะได้ถุงมือยางชนิด A กี่หน่วย 
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d) ถ้ำเลือกผลิตถุงมือยางชนิด B อย่ำงเดียว จะได้ถุงมือยางชนิด B กี่หน่วย 
 
 

 

e) ถ้ำต้องกำรผลิตถุงมือยางชนิด A จ ำนวน 150 หน่วย จะเหลือเวลำในกำรผลิตถุงมือยางชนิด B กีช่ั่วโมงและ
เวลำที่เหลือนี้จะผลิตถุงมือยาง B ได้กี่หน่วย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง  จงยกตัวอย่ำงฟังก์ชันค่ำคงตัวที่นักศึกษำเจอในชีวิตประจ ำวัน 
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ตัวอย่าง จงยกตัวอย่ำงฟังก์ชันเชิงเส้นที่ไม่ใช่ฟังก์ชันค่ำคงตัวที่นักศึกษำเจอในชีวิตประจ ำวัน 
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Note 
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แบบฝึกหัด 

 

1. ก ำหนดฟังก์ชันเชิงเส้น 𝑓(𝑥) =
𝑥

2
+ 1 จงวำดกรำฟของฟังก์ชันและตอบค ำถำมต่อไปนี้ 

 
                   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
𝑓(0) = 
 
𝑓(2) = 
 

𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 0 

 
 
 
  
  
 
 
 

𝑥 มีค่ำเท่ำใดที่ท ำให้ 𝑓(𝑥) = 11 

 
 
 
 
 
 
 

กรำฟของฟังก์ชันตัดแกน Y ที่จุด                     ตัดแกน X ที่จุด                 และมีควำมชันเท่ำกับ 

ถ้ำ 𝑥 เพ่ิมขึ้นหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 

ถ้ำ 𝑥 ลดลงหนึ่งหน่วยค่ำ 𝑦 จะ 
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2. ผู้ให้เช่ำพ้ืนที่ขำยของของตลำดนัดแห่งหนึ่งสังเกตว่ำ ถ้ำเขำคิดค่ำเช่ำเป็นเงิน 𝑥 (พันบำท) ต่อหนึ่งช่องขำยของ 
จ ำนวนช่องขำยของ 𝑦 ที่จะถูกเช่ำจะเป็นไปตำมสมกำร 𝑦 = 200 − 4𝑥  

(a) จงวำดกรำฟของฟังก์ชันนี้ 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(b) ควำมชันของกรำฟนี้มีค่ำเท่ำใด กรำฟนี้ตัดแกน Y เมื่อค่ำ 𝑥 เป็นเท่ำใดและจุดตัดแกน X แสดงถึงอะไร 
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3. ผู้จัดกำรของโรงงำนผลิตเฟอร์นิเจอร์พบว่ำต้นทุนในกำรผลิตเก้ำอ้ีแบบหนึ่งจ ำนวน 100 ตัวตอ่วัน เท่ำกับ 
66,000 บำท และต้นทุนในกำรผลิตเก้ำอ้ีนี้จ ำนวน 300 ตัวต่อวัน เท่ำกับ 144,000 บำท  

(a) จงเขียนสมกำรแสดงต้นทุนในกำรผลิตเก้ำอ้ีเมื่อพิจำรณำเป็นฟังก์ชันของจ ำนวนเก้ำอ้ีที่ต้องกำรผลิตต่อวัน 
โดยสมมติว่ำเป็นฟังก์ชันเชิงเส้น พร้อมทั้งวำดกรำฟของฟังก์ชัน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

(b) ควำมชันของกรำฟมีค่ำเท่ำใด และแสดงถึงอะไร 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 

(c) กรำฟตัดแกน Y ที่ใดและจุดตัดแกน Y หมำยถึงอะไร 
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4. นักศึกษำมีเงินอยู่ 6,000 บำท ต้องกำรซื้อที่อุดหูป้องกันเสียงดังและหน้ำกำกอนำมัย โดยที่อุดหูป้องกันเสียง
ดังมีรำคำกล่องละ 300 บำท หน้ำกำกอนำมัยรำคำกล่องละ 200 บำท  

ให้ 𝑥 แทนจ ำนวนกล่องของที่อุดหูป้องกันเสียงดังที่ซื้อมำขำย และ 𝑦 แทนจ ำนวนกล่องของหน้ำกำก
อนำมัยที่ซื้อมำขำย จงตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
(a) จงเขียนสมกำรแสดงควำมสัมพันธ์ระหว่ำง 𝑥 และ 𝑦 โดยพิจำรณำเป็นสมกำรเชิงเส้น 

 
 
 
 

(b) จงเขียนกรำฟของสมกำรในข้อ (a)  

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ข้อสังเกต กรำฟที่เรำวำดนั้นเป็นกรำฟของควำมสัมพันธ์ซึ่งได้จำกข้อ (a) แต่ในควำมเป็นจริงแล้ว
ควำมสัมพันธ์ของ 𝑥 และ 𝑦 อำจไม่เป็นดังกรำฟ ดูข้อ (e ) 

 

(c) ถ้ำซื้อที่อุดหูป้องกันเสียงดังเพียงอย่ำงเดียวจะได้ที่อุดหูป้องกันเสียงดังกี่กล่อง 
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(d) ถ้ำซื้อหน้ำกำกอนำมัยเพียงอย่ำงเดียวจะได้หน้ำกำกอนำมัยกี่กล่อง 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
(e ) ถ้ำต้องกำรซื้อที่อุดหูป้องกันเสียงดัง 5 กล่อง จะซื้อหน้ำกำกอนำมัยได้กี่กล่องและเหลือเงินเท่ำใด 
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5. มูลค่ำของเครื่องวัดคุณภำพน้ ำ (𝑉) ในทำงบัญชีถือว่ำจะลดลงเรื่อยๆในอัตราคงท่ีเมื่อระยะเวลำ (𝑡) ผ่ำนไปหรือ
เกิดค่ำเสื่อมรำคำ ถ้ำมูลค่ำของเครื่องวัดคุณภำพน้ ำเครื่องหนึ่งเริ่มต้นที่ 18,000 บำท เมื่อเวลำผ่ำนไป 1 ปี 
รำคำลดลงเหลือ 14,500 บำท จงตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
(a) จงเขียนสมกำรเส้นตรงแสดงมูลค่ำเครื่องวัดคุณภำพน้ ำนี้พร้อมทั้งวำดกรำฟ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
(b) ควำมหมำยของควำมชันคืออะไร 
 
 
 
 
(c) เมื่อเวลำผ่ำนไป 4 ปี เครื่องวัดคุณภำพน้ ำจะมีมูลค่ำเท่ำใด 
 
 
 
 
(d) ที่ระยะเวลำกี่ปเีครื่องวัดคุณภำพน้ ำนี้จะมีมูลค่ำเป็นศูนย์ 
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พาราโบลา(parabola) 
 

ตัวอย่าง 𝑦 = 𝑥2 

 
                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                                   
 
 

วิธีร่างกราฟพาราโบลาซึ่งมีสมการคือ 𝑦 = 𝐴𝑥2 + 𝐵𝑥 + 𝐶 

1. หำจุดยอดของพำรำโบลำจำกสูตรต่อไปนี้  
จุดยอด (ℎ, 𝑘) ของพำรำโบลำหำได้จำก ℎ = −

𝐵

2𝐴
 และ 𝑘 =

4𝐴𝐶−𝐵2

4𝐴
 

2. หำจุดตัดแกน Y (0, 𝑦(0)) 

3. หำจุดตัดแกน X ถ้ำมี 

4. หำจุดบนพำรำโบลำนอกจำกจุดยอดอีกสองจุดซึ่งอำจเป็นจุดในข้อ 2. และ 3. ก็ได้ 
 
 

ในท านองเดียวกันส าหรับกราฟพาราโบลาซึ่งมีสมการคือ 𝑥 = 𝐴𝑦2 + 𝐵𝑦 + 𝐶 

1. หำจุดยอดของพำรำโบลำจำกสูตรต่อไปนี้  
จุดยอด (ℎ, 𝑘) ของพำรำโบลำหำได้จำก ℎ =

4𝐴𝐶−𝐵2

4𝐴
และ 𝑘 = −

𝐵

2𝐴
 

2. หำจุดตัดแกน X (0, 𝑥(0)) 

3. หำจุดตัดแกน Y ถ้ำมี 

4. หำจุดบนพำรำโบลำนอกจำกจุดยอดอีกสองจุดซึ่งอำจเป็นจุดในข้อ 2. และ 3. ก็ได้ 
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ตัวอย่าง จงร่ำงกรำฟพำรำโบลำ 𝑦 = 𝑥2 + 1 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                   
 
  
ตัวอย่าง จงวำดกรำฟพำรำโบลำ 𝑦 = 2𝑥2 + 12𝑥 + 10 
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ตัวอย่าง จงวำดกรำฟพำรำโบลำ 𝑦 = −𝑥2 + 4𝑥 − 5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                                     

 

ตัวอย่าง โรงงำนเครื่องวัดอุณหภูมิพบว่ำจะขำยสินค้ำได้ 𝑥 (พัน)หน่วย ถ้ำตั้งรำคำขำย 𝑝 = 32 −
𝑥

8
 (พัน)บำทต่อ

หน่วย จงเขียนสมกำรของรำยรับสุทธิเมื่อพิจำรณำเป็นฟังก์ชันของรำคำขำยต่อหน่วย พร้อมทั้งหำรำยรับสูงสุดและ
รำคำขำยต่อหน่วยซึ่งจะท ำให้ได้รำยรับสูงสุด 

วิธีท า 
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ตัวอย่าง โรงงำนผลิตแผงพลังงำนแสงอำทิตย์ได้ออกผลิตภัณฑ์รุ่นใหม่และท ำกำรศึกษำสภำพตลำดคำดว่ำอุปสงค์ใน
สินค้ำรุ่นใหม่คือ 𝑞 = 100000 − 200𝑝 เมื่อ 𝑞 แทนจ ำนวนสินค้ำที่มีควำมต้องกำรต่อปีมีหน่วยเป็นแสนชิ้น และ 𝑝 

คือรำคำสินค้ำมีหน่วยเป็นบำท และฝ่ำยกำรผลิตแจ้งต้นทุนกำรผลิตรวมคือ 𝐶 = 150000 + 100𝑞 + 0.003𝑞2  

จงเขียนสมกำรก ำไรต่อปีของสินค้ำรุ่นใหม่นี้เมื่อพิจำรณำเป็นฟังก์ชันของรำคำต่อหน่วย พร้อมทั้งหำก ำไรสูงสุดและ
รำคำขำยต่อหน่วยซึ่งจะท ำให้ได้ก ำไรสูงสุด 

วิธีท า 
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Note 
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แบบฝึกหัด 

 

1. จงวำดกรำฟของฟังก์ชัน 𝑦 = 9𝑥2 − 1 
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2. จงวำดกรำฟของฟังก์ชัน 𝑦 = 𝑥2 + 5𝑥 − 14 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

3. จงวำดกรำฟของฟังก์ชัน 𝑦 = −𝑥2 + 𝑥 + 12 
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การหาพื้นที่ปิดล้อมระหวา่งเส้นโค้ง 

 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง  จงหำวำดกรำฟ พร้อมหำจุดตัดและแรเงำพ้ืนที่ปิดล้อมระหว่ำงเส้นโค้ง 2y x  และ 2y x   
       วิธีท ำ 

 
 

 
 

                                                      

                                                             
              

    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ขั้นตอนการแรงเงาพื้นที่ปิดล้อมระหว่างเส้นโค้ง 
    1. วำดเส้นโค้งแต่ละเส้น  
    2. หำจุดตัดระหว่ำงเส้นโค้ง (ถ้ำมี)  
        โดยกำรแก้สมกำรพหุนำม 
    3. พิจำรณำบริเวณท่ีแรเงำจำกเงื่อนไขของโจทย์ 
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ตัวอย่าง จงหำจุดตัดพร้อมทั้งแรเงำพ้ืนที่ปิดล้อมระหว่ำงเส้นโค้งต่อไปนี้                           
1. 2y x  และ 5y   
วิธีท ำ 

 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

2. 22 y x   และ y x  
วิธีท ำ 
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3. 22 x y   และ y x  
วิธีท ำ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4. 2 3y x   และ  24 0y x     
วิธีท ำ 
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5. 2 3x y   และ  24 0x y     
วิธีท ำ 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. , 2,y x y x y x       และ 2x   
วิธีท ำ 
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7. 2 , 2, 1y x y x y     และ 2y   
วิธีท ำ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง  จงแรเงำอำณำบริเวณจำกเซตที่ก ำหนดให้ต่อไปนี้  
1.   , | 1x y y    

วิธีท ำ   
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2.   , | 2x y x    
วิธีท ำ   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3.   , | 1 2x y x      
วิธีท ำ   
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4.   , | 3 0x y y      
วิธีท ำ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.   , |x y y x    
วิธีท ำ 
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6.   , | , 2 3x y y x x       
วิธีท ำ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

7.   , | 2 2, 0 2x y y x x       
วิธีท ำ 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

MAT60-100                                          ความสัมพันธแ์ละฟังก์ชนัเบื้องต้น      59 

 

8.   , |1 1x y y x y       
วิธีท ำ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9.   , |1 1, 2 4x y y x y y          
วิธีท ำ 
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10.   , | 1 1x y y x y       

วิธีท ำ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11.   , | 1 1 , 2 4x y y x y y          

วิธีท ำ 
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12.   , | 2 , 0 4x y y x y y         

วิธีท ำ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13.   , | 2 , 1 2x y y x y y         

วิธีท ำ 
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ตัวอย่าง    บริษัทแห่งหนึ่งผลิตน้ ำอัดลมชนิด M และชนิด N โดยที่ชนิด M แต่ละขวดใช้หัวเชื้อน้ ำตำล 4 กรัม กับหัว
เชื้อน้ ำส้ม 1 กรัม ส่วนชนิด N แต่ละขวดใช้หัวเชื้อน้ ำตำล 2 กรัม กับหัวเชื้อน้ ำส้ม 3 กรัม ถ้ำในแต่ละวันบริษัทมีหัว
เชื้อน้ ำตำลเพียง 20,000 กรัม และหัวเชื้อน้ ำส้ม 9,000 กรัม เท่ำนั้น บริษัทจะได้ก ำไรจำกกำรขำยน้ ำอัดลมชนิด M 
ขวดละ 0.50 บำท และชนิด N ขวดละ 0.75 บำท อยำกทรำบว่ำทำงบริษัทควรผลิตน้ ำอัดลมชนิด M และชนิด N วัน
ละก่ีขวดจึงจะได้ก ำไรมำกที่สุดและเป็นเงินเท่ำไร 
วิธีท า   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
วาดกราฟและหาจุดตัดของกราฟ 
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ตัวอย่าง   ถ้ำผู้ป่วยจ ำเป็นจะต้องรับประทำนอำหำรเสริมเพ่ือให้ได้พลังงำนไม่น้อยกว่ำ 1,250 แคลอรี่ และวิตำมินซีไม่
น้อยกว่ำ 700 หน่วยต่อวัน อยำกทรำบว่ำผู้ป่วยควรจะรับประทำนอำหำรเสริมแต่ละชนิดกี่กรัม จึงจะได้พลังงำนและ
วิตำมินตำมท่ีต้องกำรแต่เสียเงินค่ำอำหำรเสริมน้อยที่สุด เมื่ออำหำรเสริมชนิดแรก 1 กรัม ให้พลังงำน 20 แคลลอรี่ และ
วิตำมินซี 10 หน่วย ชนิดที่สอง โดยอำหำรเสริมชนิดแรกและชนิดที่สองรำคำกรัมละ 0.90 บำท และ 0.70 บำท 
ตำมล ำดับ 
วิธีท า  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วาดกราฟและหาจุดตัดของกราฟ 
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